
 

 第一頁

高雄醫學大學九十二學年度學士後醫學系招生考試試題 

科目:微積分       考試時間: 80分鐘                       共 三 頁 

說明:一.選擇題用2B鉛筆在「答案卡」上作答，修正時應以橡皮擦拭，切勿使用修正液

 （帶），未遵照正確作答方法而致無法判讀者，考生自行負責。 

二.試卷必須繳回，不得攜出試場。 
 
(一) 是非題： 20%。(是，請在答案卡(A)欄位劃記；非，請在答案卡(B)欄位劃記。在其

它欄位劃記者，不予計分。每題 2分，答錯不倒扣。) 
1. If 1)( >xf  for all x  and )(lim

0
xf

 x→
 exists , then 1)(lim

0
>

→
xf

 x
. 

2. If ∑ na  is divergent, then ∑ na  is divergent. 

3. ∫ ∫
−

+ =
1

1

1

0

0sin
22

dy dx ye  yx . 

4. Let ],[],[: babaf →  be a continuous function, then there exists ],[ bax∈  such that xxf =)( . 

5. If 
)('
)('lim

xg
xf

ax→
 doesn’t exist, then 

)(
)(lim

xg
xf

ax→
 doesn’t exist too. 

6. 2
11

2 1
tantan

1 a
abab

b
ab

+
−

<−<
+
− −−  for ba <≤0 . 

7. Suppose f is integrable on [ ]ba, , define ∫=
x

a
dttfxF )()( , then F is differentiable on ),( ba . 

8. Let f be a continuous function defined on a closed interval [1, 3] and 3)( ≤xf  for all ]3,1[∈x . Define 

∫=
x

dttftxF
1

2 )()(  for ]3,1[∈x , then 26)3( ≤F . 

9. Let f be a function defined on the set { }11,11|),( ≤≤−≤≤−= yxyxD . If )0,0(
x
f
∂
∂  and )0,0(

y
f
∂
∂  exist, then f is 

differentiable at (0,0). 

10. Let f be a continuous function defined on the bounded interval ),( ba , then there exist a point ),(0 bax ∈  such 
that ),( allfor  )()( 0 baxxfxf ∈≤ . 

 
 

(二) 選擇題： 80%。(單選題，每題 5分，答錯一題倒扣 1.25分，倒扣至本大題零分為
止，未作答者不給分亦不扣分。) 

11. dx
x
x  

53
763

1∫ − +
− =           . 

(A) 14ln
3

178 −  (B) 7ln
3

178 −  (C)
3
17ln8 −  (D) 14ln

3
174 −  (E) 7ln

3
174 −     

12.  The area between the curve 13 += xxy and the lines 0=y  , 0=x  and 1=x   is           . 

(A)
135
116   (B)

125
116   (C)

135
106   (D)

135
4   (E)

125
4        



 

 第二頁

13. Find the equation of the curve that satisfies the differential equation 02 =+′ xyy and that passes through the point 
)1,3( − . 

(A) yx ln92 =+−  (B)
2

11
2

2
2

+−= xy  (C) 192 22 =+ xy  (D) 182 22 =− yx  (E) 0172 22 =+− xy  

14. If ),,( wvuf  is differentiable and yxu −= , zyv −=  and xzw −= , then 
z
f

y
f

x
f

∂
∂

+
∂
∂

+
∂
∂ =？  

(A) 3−  (B) 0  (C) 3  (D)
w
f

v
f

u
f

∂
∂

−
∂
∂

+
∂
∂

−   (E)
z
fz

y
fy

x
fx

∂
∂

+
∂
∂

+
∂
∂  

15. If yxeyxf =),( , then the rate of change of f  at the point )0,2(P  in the direction from P  to )2,
2
1(Q   is： 

(A)
2

11
−   (B)

2
5

−  (C)1  (D)
2
5  (E) 

2
11   

16. Let ( ) ( ) ( ) 3
1

24

1
51










−
−+

=
x

xxxf , then =)2('f           . 

(A) 1 (B) 2 (C) 3  (D) –1 (E) –2 

17. Suppose a, b>0, then ∑
=

∞→ +

n

kn bkan1

1lim =          . 

(A) 
a

ba
a

+ln1  (B) 
a

ba
b

+ln1  (C) 
b

ba
a

+ln1  (D) 
b

ba
b

+ln1  (E) 
a
bln  

18. ∫ =−3
0

cossin
π

dxxx           . 

(A) 
2

13 −  (B) 
2

13 +  (C) 
2

3322 +
−  (D) 

2
3122 +

−  (E) 
2

321 +−  

19. Let xxexf −=)(  and ......)( 2
210 ++++= n

n xaxaxaaxp  be the Maclaurin series of  f(x), then 4a =          . 

(A) 
!3

1  (B) 
!3
1−  (C) 

!4
1  (D) 

!4
1−  (E) 

!5
1  

20. The slope of the tangent line to the polar curve θcos
2
2
+=r  at the point )

4
,2(),( πθ =r  is： 

(A) –1 (B) 
2
1

−  (C) 
3
1

−  (D) 
3
2

−  (E) 
2
3

−  

21. The volume of the solid bounded by 222 yxz −−=  and 22 yxz +=  is ： 

(A) π
3
2  (B) π

2
3  (C) π

4
3  (D) π

3
4  (E) π  

22. Let x
e

x
x xxf 12sin 2)( −≤≤  for )5.0,0(∈x , then =

+→

)(

0
))(2(lim xf

x
xf            . 

(A) 1 (B) 2 (C) 4 (D) 16 (E) 1e  

23. Define the function  f  by ∫ −=
x t dtettxf

0

3 )()( . Which of the following statement is correct? 

(A) Function f derives its absolute maximum at point 1−=x  
(B) Function f derives its absolute maximum at point 0=x  
(C) Function f derives its absolute maximum at point 1=x  
(D) Function f derives its absolute minimum at point 1−=x  
(E) Function f does not have absolute maximum or minimum value 
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24. Define dttxf
x 4

0
)(cos)( ∫= . Which of the following statement is false? 

(A)  f is a strictly increasing function  
(B) 4)(cos)( xxf =′   
(C) )()2( xfxf −+ π  is constant 
(D) 0)( ≥xf  for all real number x  
(E) 0)0( =f  

25. Let { }21,0),( 2 ≤≤≤≤= yxyxD π , then ∫∫ D
dAxyx )cos(  =           .    

(A) 2
π−   (B) 1−  (C) 0 (D) 2

π  (E) 1 

26. ∫
e

dxxx
1

2)(ln  =           .      

(A) )1( 2
4
1 +− e  (B) )1( 2

4
1 −e  (C) )1( 2

4
1 e−  (D) )1( 2

4
1 +e  (E) )1(4

1 +− e  
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科目：微積分 

徐中老師解題 

 

 

1. （B）  
理由：（舉例說明） 

 ( )
otherwise

x
x
x

xf
10

2
1
1

4

2 <<







+
+−=  

則 ( ) xallforxf 1>  

而  ( ) 1
1
1

4

2

00
=

+
+=

→→ x
x

imxfim
xx
ll  

2. （A） 
理由：（證明如下） 

.. ∑∑ ⇒ convaconva nnQ  

其對偶命題為真： 

∑∑ ⇐ divadiva nn  

3. （A） 
理由：（證明如下） 




 =∴=





⋅



=



=

∫

∫∫∫∫

∫ ∫

−

−

+

−

−

+

00
22

2222

22

1

1

1

0

1

1

1

0

1

1

1

1

1

0

dynysienysie

dxenysiedydxnysie

dydxnysie

yy

xyyx

yx

為奇函數，Q

 

4. （A） 
理由：（證明如下） 

（情況一） 

[ ]
aaf

baa

bfaaf

=
∈

=

或）（使得

則存在

（或）（

,

 
（情況二） 

( ) ( )
( ) [ ]
( ) ( ) ( ) [ ] ( )( )
( ) ( ) ( ) [ ] ( )( )

( ) ( )
由中值定理可得：

且

且

則

令

）（且）（

0

,,0

,,0

,.

<⋅∴
≠∈<−=
≠∈>−=

−=
≠≠

bgag

bbfbabfbbfbg

aafbaafaafag

baonconttg

ttftg

bbfaaf

Q

Q

ε

高雄醫學大學 92年度學士後西醫招生考試試題詳解 
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( ) [ ]

( ) ( ) ( )
二）得證綜合（情況一）（情況

xxfeixxfeixg

babax

==−=∋
⊂∈∃

..,0..,0

,,

 

5. （B） 
理由：（舉例說明） 

例如： 

   

( ) ( )
( ) ( )

( )
( )

( )
( ) 1

2

22
4

222

4

2

4

11

3

11

2

34

−=
−

−

→
−

=
′
′

−=′−=

=′=

→→

→→

xx
x

im
xg
xf

im

x
x

im
xg
xf

im

xxgxxxg

xxfxxf

xx

xx

ll

ll

但

不存在  

6. （A） 
理由：（證明如下） 

令 ( ) xntaxf 1−=  

( ) [ ]
( ) [ ]

( )

( )

( ) ( ) ( )

2

11

2

2

11

2

11

2

1
tantan

1

1
1tantan

1
1

..

],[

tantan
:

0,.
1

1

,.

a
ab

ab
b
ab

aab
ab

b
ei

afcfbf

baonxf
ab

ab
ab

afbf
cf

bcacMVT

abbaonDef
x

xf

baoncontxf

+
−<−<

+
−∴

+
<

−
−<

+

′<′<′∴
↓′

−
−=

−
−=′∋

<<∃

>>
+

=′

−−

−−

−−

ε

ε

ε

）（而

）（）（
　

得：由

 

7. （B） 

a c b x

y

 

a b c 0 
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( )
( )

( ) [ ]
( ) ( ) ( ) ( )( )
( )
( ) ( )baonabledifferentixF

cxatabledifferentixF

cfcFdttfxF

baontegrableinxf

continuousypiecewisel

xf

xf

x

a

,

,

,

∉∴
=∉∴

′=

∴

∫ 不存在不存在而

）（

為分段式連續顯然

如圖示考慮函數

理由：

Q

ε   

8. （A） 
理由：（證明如下） 

( ) ( ) ( )( )

26

0333

3

1

3

223

1

23

1

==

≥≤⋅≤= ∫∫
t

ttfdttdttftF 且Q

 

9. （B） 
理由：（舉例如下） 

例如： 

   

( ) ( ) ( )
( ) ( )

( ) ( )
( ) ( )

( ) ( )
( ) ( ) ( ) 


 ⇒

==

=
≠







+=

→
不連續在不存在

不可微在但是

顯然

0,0,,

0,0,

00,0,00,0

0,0,

0,0,

0

,

0,0,

22

yxfyxfim

yxf

ff

yx

yx
yx

xy
yxf

yx

yx

lQ

 

10. （B） 
理由：（舉例如下）                      

例如函數 ( )xf 如圖示： 
( ) ( )

( )

( )
( ) ( )0

0 ,

,

,.

xfxf

bax

bxaxxf

baoncontxf

≤
∈

==

使得

顯然無法找到

無窮不連續

呈及在且

ε

 

 

∫ ∫− −
−=

−



 +−=

+
−=

+
−3

1

3

1
7

3
17

8
1

3
)53(

3
17

2)
53

17
2(

53
76

).(11

nxnxdx
x

dx
x
x

B

ll
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135
116

15
58

9
2

1

2
)

3
1

5
1

(
9
2

)(
9
2

3
2

)1(
3
1

3
2

,)1(
3
1

,13,1313

13

).(12

2

1

352

1

242

222

1

0

=⋅=−=−=⋅⋅−=∴

=−=−==+⇒=+

+=

∫ ∫

∫

yydyyyydyyyA

dyydxyxyxyxyx

dxxxA

A

令  

192..,
2

19
2
1

:

2
19

,)3(,
2
1

:

222)1(

)2(1)3(

)1(02

).(13

2222

22

=++−=∴

=+−=⇒

−=⇒−=⇒−=′





−=
=+′

xyeixy

CyCxy

xdxydyx
dx
dy

yxyy

y

xyy

C

所求特解

可得帶入通解中再將通解

依題可得微方
L

L

 

14.(B) 

f

u

V

W

X

Y

Z  

01)1(001)1()1(01 =⋅
∂
∂+−⋅

∂
∂+⋅

∂
∂+⋅

∂
∂+⋅

∂
∂+−⋅

∂
∂+−⋅

∂
∂+⋅

∂
∂+⋅

∂
∂=

∂
∂⋅

∂
∂+

∂
∂⋅

∂
∂+

∂
∂⋅

∂
∂+

∂
∂⋅

∂
∂+

∂
∂⋅

∂
∂+

∂
∂⋅

∂
∂+

∂
∂⋅

∂
∂+

∂
∂⋅

∂
∂+

∂
∂⋅

∂
∂=

∂
∂+

∂
∂+

∂
∂

w

f

v

f

u

f

w

f

v

f

u

f

w

f

v

f

u

f
z

w

w

f

z

v

v

f

z

u

u

f

y

w

w

f

y

v

v

f

y

u

u

f

x

w

w

f

x

v

v

f

x

u

u

f

z

f

y

f

x

f

[ ] [ ]

[ ] 1
5

4
,

5

3
2,1ˆ)0,2()0,2(

2,1)0,2(,)0,2()0,2(

5

4
,

5

3

2

5

2,
2

3

2)
2

3
(

2,
2

3

ˆ,2,
2

3

).(15

ˆ

22

=





−⋅=⋅∇=∴

==∇






−=






−

=

+







−

==




−=

PQe

yx

PQ

effD

fff

PQ

PQ
ePQ

C
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[ ]

11
3
2

3
4

9
3
1

12
1

52
1

2
12

1
4)2(

3
1

)2(

1
1

5
1

2
1

1
4)(

3
1

)(

1
1

5
1

2
1

1
4

3
1

)(
)(

1

15214
3
1

)(

).(16

−=



 −−⋅⋅=





−
−

−
⋅+

+
⋅=′







−
−

−
⋅+

+
⋅=′∴







−
−

−
⋅+

+
⋅=′⇒

−−−++=

ff

xxx
xfxf

xxx
xf

xf

xnxnxnxnf

D

llll

 

∑ ∫∑
∞

=∞→=∞→

+=+⋅=
+

=
+

⋅=
+ 1

1

0
1

1
0

1
)(

11111

).(17

kn

n

kn a
ba

n
b

bxan
b

dx
bxa

n
k

ban
im

bkan
im

B

llll  

2
33

22)
2
2

2
2

()
2
3

2
1

()10()
2
2

2
2

(

4

3
)sincos(

0

4
)cos(sin)cos(sin)sin(cos

cossincossincossin

).(18

4

0

3

4

4

0

3

4

3

0

+−=







−−−−−+








+−−=

−−+−=−+−=

−+−=−

∫ ∫

∫ ∫∫

π π

π

π π

π

π

π

ππ

xxxxdxxxdxxx

dxxxdxxxdxxx

C

 

!3
1

)1(
!3

1
:

)1(
!

1
)(

!
1

)(

).(19

4
3

4
4

00 0

1

−=⇒−=

=−=−== ∑∑ ∑
∞

=

∞

=

∞

=

+−

aax

xax
n

x
n

xxexf

B

n

n
n

n n

nnnx

係數

 

3
1

2
2

)
2
2

2
2

()
2
2

()
2
2

(

2
2

)
2
2

2
2

()
2
2

()
2
2

(

4
sin)

4
(

4
cos)

4
(

4
cos)

4
(

4
sin)

4
(

)
4

(

sin)(,cos
2
2

)(,
sin)(cos)(
cos)(sin)(

)(

).(20

−=
⋅+−⋅−

⋅++⋅−
=

−′

+′
=∴

−=′+=
−′
+′

=

ππππ

ππππ
π

θθθθ
θθθθ
θθθθθ

ff

ff
m

ff
ff
ff

m

C

其中  
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[ ]

ππ

θ

θ

π

π

=⋅=





 −⋅



=





 −⋅=

+−−−=

∫∫

∫ ∫

∫ ∫

2
1

2

)1(2

)1(2

)()2(

).(21

1

0

22

0

2

0

1

0

2

2222

rdrrd

drdrr

dxdyyxyxV

E

R

 

 

 

 

16)22())(2()(2)(

2
1

21
,2

1
2cos22sin

5.00
1

)(
2sin

).(22

2)(

00

2

0

2

000

2

=⋅=∴=∴

==−==

<<−≤≤

++

++++

→→

→

′

→→

′

→

xf

xx

x

x

HRLx

xx

HRL

x

x

xfimxfim

e
im

x
e

im
x

im
x

x
im

x
x

e
xf

x
x

D

ll

llll

根據夾擊原理

 

)0)((1,0,1:

)1()1()()(

),(.)(

).(23

3

0

3

=′−
−+−=−=′

∞−∞−= ∫

xf

xxxeexxxf

oncontdtettxf

C

xx

tx

臨界數

）（ ε
 

x )1,( −−∞  -1 (-1,0) 0 (0,1) 1 ),1( ∞  

)(xf ′  + 0 - 0 + 0 - 

        

)1(,5
14

52

0)()0(

52
0

1
)553()()1(

5
14

0

1
)553()()1(

0

0

3

231

0

3

231

0

3

f
e

e

dtettf

etttedtettf

e
tttedtettf

t

tt

tt

得絕對極大而

相對極小

相對極大

相對極大

∴−>−

=−=

−=+−+−=−=

−=
−

+−+−=−=−

∫

∫

∫
−

 

∫ <∀≤∴∀>
x

xdtttt

D

0

44 00)(cos,0)(cos

).(24

Z

Z=2-x - y
2 2

Z=x + y
2 2

R:x + y <1 
2 2
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